? Vaje 3. letnik. STOZNICE G —3

Naloga 1

Podana je kroznica z enacbo
(x—4) + (y+1)* = 25.

a) Narisi kroznico in dolo¢i preseéiséi kroznice s premico = + 4y — 8 = 0.
b) Izrac¢unaj razdaljo med sredis¢éem kroznice in dano premico.

¢) Ugotovi z racunom lego tocke A(8,—4) glede na kroznico.

d) Izracunaj presecisca kroznice z koordinatnima osema.

e) Prezrcali kroznico preko premice y = —x — 3 in zapisi enacbo premaknjene kroznice.

Naloga 2

Premice x — 2y +18 =0, x + y = 0 in 3z + y — 2 = 0 se paroma sekajo v tockah A, B, C.
a) Dolodi tocke A, B in C.
b) Zapisi enacbo kroznice k s srediséem S, ki poteka skozi tocke A, B in C.

c¢) Pokazi, da je najdaljsa stranica trikotnika ABC premer kroznice k. Kaksen je trikotnik ABC?
Naloga 3

a) Pokazi, da je premica 2z 4+ y — 1 = 0 tangenta na kroznico k: z° 4+ 3% + 6z — 4y + 8 = 0.
b) Kje kroznica k seka abscisno os? Pokazi z ra¢unom, da preseéis¢ z ordinatno osjo ni.

b) Sredisce kroznice S prezrcalimo preko abscisne osi v to¢ko S7.Doloéi polmer kroznice, ki se dotika dane premice s srediséem

VSl.

Naloga 4

a) Doloéi a in b, da bosta tocki A(8, —1) in B(9,6) lezali na kroznici k z enacbo 2% + y* + az + by + 9 = 0.
b) Pokazi, da je stirikotnik ABCD tetivni, ¢e je C(1,0), D(0,3).
c¢) Poisci presecisca premice x 4+ 2y — 6 = 0 s kroznico k.

d) Zapisi enacbo premice p, ki poteka skozi sredisce kroznice in tocko B. Dolo¢i enac¢bo vzporednice premici p, ki poteka skozi
tocko A.

Naloga 5

Premice
pr ... z—2y=-—6
p2 ... zH+3y=-1
ps ... Tx+y=33.

se paroma sekajo v tockah, ki dolocajo trikotnik ABC, kjer je p1 Npa = {A}, p2 Np3 = {B}, p1 Nps = {C}.
a) Poisci tocko S, ki je enako oddaljena od tock A, B in C.

b) Zapisi enacbo kroznice s sredis¢em v tocki S, ki se dotika premice p;. V katerih tockah seka ta kroznica premico py?



c¢) Naj bo M(—3,4) in N(—2,—3). Pokazi, da je M N BC tetivni stirikotnik. Ali je kvadrat?

Naloga 6

Narisi mnozico tock, za katere velja:

a)y=3—+/4—(x—1)2 d)y:—\/fixfsr2
b)y=-2+1-(z—3) ©) y =5+ /8 — a2
¢)y=2—9—(x+3) f)y=4- 2z -a2

Naloga 7

Kroznica s srediscem S(—2,2) poteka skozi tocko A(—5,6).

a) Zapisi enacbo kroznice.

b) Izracunaj preseciséa kroznice z abscisno in z ordinatno osjo.

¢) Dolo¢i tangenti na kroznico iz tocke T'(—3, —5).

Naloga 8

Tocki A(—1,—2) in B(—3,3) sta sosedni tocki kvadrata ABCD. Dolo¢i preostali tocki kvadrata in enac¢bo ocrtane kroznice

kvadrata. Upostevaj vse moznosti.

Naloga 9

Poiséi kroznico, ki ima isto sredisce kot elipsa 2 4+ 4y? 4+ 22 — 3 = 0 in se dotika premice y = 2z — 2.

Naloga 10
Poisci elipso v srediscni legi, ce je:
12
b=36,e = —
a) a+ €= 13
b) a =5,d(F, Fy) =5,

c) F1(8,0), F»(8,0), tocka A(0,15) pa lezi na elipsi.

Naloga 11

a) Zapisi enacbo elipse v srediséni legi z goris¢ema na abscisni osi in linearno ekscentri¢nostjo 24, ¢e sta polosi elipse v razmerju
13:5.

b) Doloci tocko A(x > 0,5v/3), da bo ta lezala na elipsi.
¢) Zapisi enacbo tangente na elipso skozi A.

d) Doloci lego tocke B(20, —7) glede na elipso z racunom.
e) Izra¢unaj numeri¢no ekscentri¢nost elipse.

)
f) Kje ima sredis¢e premaknjena elipsa, ¢e ima elipsa najvisje teme v tocki B?
Naloga 12

V10
a) Doloci elipso v srediséni legi, ki poteka skozi tocki A(1,2) in B(T7 -1).



b) Pokazi, da je premica g + % = 1 tangenta na elipso.

¢) Izra¢unaj dolzino tetive, ki jo elipsa odreze od premice y = —z + 1.

Naloga 13

a) Zapisi enacbo elipse, ki ima goriséi v toctkah Fy(5,—3) in F5(5,13) ter eno teme v T(11,5).
b) Izra¢unaj prostala temena in numeri¢no ekscentriénost.
¢) Kje elipsa seka abscisno os?

d) Izracunaj ploscino kroznega kolobarja, ki ga omejujeta elipsi vértana in o¢rtana kroznica.

Naloga 14

a) 5% + 9y? — 502 + 36y + 116 = 0,
b) 42 + 9y* — 16x + 54y + 61 = 0,

c) 922 + 25y* — 362 — 50y — 164 = 0.
Naloga 15

9 3
Teme elipse na vecji osi je T'(—4, 3), elipsa poteka skozi tocki A(—1, 5), B(-3, 5) Dolo¢i njeno enacbo.

Naloga 16
2 2
a) Pokazi: premica y = kx + n je tangenta elipse v srediséni 1eg1 — + 2 = 1, ¢e je a’k? 4+ b?> = n?. Tangento za elipso
_ p)2 _
(z =) + (v—a) = 1 dobimo tako, da izra¢unamo enac¢bo premice y —p = k(xz — q¢) + n

a? b2
b) Zapisi Se tangentni pogoj za kroznico.
2?2
¢) Doloéi n, da bo premica y = —2z + n tangenta elipse r + 5= =1.
d) Doloéi k, da bo premica y = kx + 10 tangenta kroznice 22 +y? =2

2
x
e) Zapisi enacbo tangente na elipso = + y? =1, ki oklepa z abscisno osjo kot 60°.

f) Zapisi enacbo tangente na elipso 7% 4+ 9y? — 63 = 0, ki oklepa z abscisno osjo kot 45°.

Naloga 17

YYo

12 =1.

Elipsa v sredis¢ni legi ima tangento v dotikaliséu T'(xg, yo), Ce Velja =0 2
a?

a) Zapisi enacbo tangente na elipso 22 + 43> = 100 v tocki T'(8,yo < 0).

b) Zapisi enacbo tangente na kroznico z? 4 32 = 25 v tocki T'(4, yo < 0).

¢) Zapisi enacbo tangente na elipso 4z2 + 5y* = 19 v tocki T(—1,y0 < 0).



Naloga 18

a) Zapisi enacbe stoznic d, e in k
na sliki.

b) V katerih tockah seka elipsa k
ordinatno os?

¢) V katerih tockah seka elipsa e
abscisno os?

Naloga 19

Komet, katerega tir ima obliko elipse, ima numeri¢no ekscentri¢nost 0,98 . Komet krozi okrog Sonca in se sredis¢u Sonca

najbolj pribliza na 107 km. Kolikéna je najvecja oddaljenost kometa od Sonca? (Sonce je v goriscu elipse, ki je tir kometa.)

Naloga 20

a) Dolo¢i goriséi in sredisée hiperbole 22 —y® — 62 — 2y + 7 =0 ter jo narisi.
b) Premica p seka ordinatno os v tocki A z ordinato 1 in poteka skozi desno teme T hiperbole. Zapisi ena¢bo premice p.
¢) Izracunaj drugo presecisce (tocka B)premice p s hiperbolo.

d) Premica p seka narasc¢ajoco asimptoto hiperbole v tocki C. Pokazi, da je

|AB| + |CT| = |BC).

Naloga 21

Hiperboli 1622 — 9y? — 32z + 36y — 19 = 0 doloéi goriséi. Kaksno numeriéno ekscentricnost ima? Narisi jo.

Naloga 22

e o (@322 . N . L
Dve goriséi elipse —g + 6= 1 sta temeni hiperbole, goris¢i hiperbole pa sta temeni elipse. Doloc¢i enacbo hiperbole.
Naloga 23

a) Hipepola 2?2 — 3% = 2 seka kroznico x? 4 y? = 4 v ogliéih pravokotnika. Doloéi jih.
b)Doloci enacbo elipse, ki je vértana temu pravokotniku.

¢) Kje ima elipsa gorisci?
Naloga 24

15
Katere tocke na paraboli y? = 6z so od goriséa oddaljeni za ?7



Naloga 25

2
Hiperbolo 2% — % = 1 seka premica y = x + 1.

a) Pokazi, da je eno presecisce P; eno izmed goris¢ hiperbole.
b) Dolo¢i tangento na hiperbolo v drugem preseciscu Ps.

¢) Izracunaj kot med sekanto in tangento.

Naloga 26

Parabola v srediséni legi ima gorisée v tocki F(1,0), parabola s premico vodnico x = 0 pa v tocki F’(4,0).

a) Kje se paraboli sekata?

Naloga 27

Podana je druzina krivulj 22 + 2ax + ay® — 2ay + 8 + a = 0.

6
a) Pokazi, da je za a = 3 krivulja elipsa s sredis¢em v S(—3, 1) in numeriéno ekscentri¢nostjo e = 5 ter da je elipsa ocrtana

kvadratu s ploscino 1.
b) Pokazi, da je za a = —2 krivulja hiperbola s srediscem v S(2,1). Kje seka krivulja koordinatni osi?

¢) Ali je v druzini kaksna kroznica?

Naloga 28

—
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a) Zapisi predpise za funkcije na sliki (asimptoti in vodnica sta ¢rtkani).
b) Rdec¢o krivuljo prezrcalimo ¢ez abscisno os in jo premaknemo za vektor ¥ = (2, —3). Kaksen predpis dobimo?

¢) Zeleno krivuljo premaknimo za vektor ¥ = (—2,1) in jo nato prezrcalimo ¢ez abscisno os. Zapisi predpis krivulje.



