Stewartov izrek

STEWARTOV IZREK (Stewart, 17/6)

Izrek 1 Naj v trikotniku NABC tocka X leZi na stranici a in naj bo |AX| = p,
|BX| =m in |CX|=n. Tedaj velja

a(p® +mn) = b*m + *n.

Dokaz:

V trikotnikih AABX in AAXC
velja kosinusni izrek:
=p*+m?—-2-p-m-cos¢
B2=p?>+n?2—-2-p-n-cosd.

A

c
Ocitno je ¢’ = 180° — ¢, zato je cos¢p = — cos ¢’. Prvo enacbo pomnozimo z n,

drugo pa z m, ju seStejemo ter dobimo
AEn+b®m = p*(m+n)+m2n+nm
= p?a+amn O

Opomba: Stewartov izrek dejansko dolo¢i dolzino Cevove daljice v trikotniku,

Ce je znano razmerje, v katerem krajisce Cevove daljice deli nasprotno stranico.

nasledngi nacin:

tq V202 + 22 — a2
ty = 2v2a%+22 12
te $V2a? +20% — 2.

Dokaz:
Dokazimo le za t,, za ostali dve tezis¢nici pokazemo analogno.
Uporabimo Stewartov izrek, kjer tocka X lezi na razpolovis¢u stranice a.

Velja p = t,,m = n = 3, odtod pa sledi
2
a- (2 + &) = 62% +02%.
Delimo z a, preuredimo enakost ter izrazimo %, :

1 1
= 1(%2 +22 —ad®) =ty = 5\/21)2 +2¢? — a?.

Matej Mlakar 1



