4+4 ~ |a.

Resi enacbo:

a.) logg(z + 1) +logs(x —3) =1
b.) 35 = V31

c.) 5"t = 227" (regitev zapisi v obliki logaritma log, b)

9
d.) logy z +log, z = 5




4 z-+2
Podana je funkcija f(z) = (§> — 1.

a.) Dolo¢i niclo, zacetno vrednost in zalogo vrednosti funkcije f.

92 +9
16

b.) Pokazi, da je inverzna funkcija enaka f~*(z) = log i (

c.) Narisi grafa obeh funkcij.

) in zapisi njeno asimptoto.

D

(@3

=

w

[\

—_

—_

(Y]

w




~o |b. |c. |d.
[zracunaj brez kalkulatorja:
32
a) log, 5 + log, \/—:_ — log; 6a - logg, 25
b) Va2b—1 - Vab=5 : \/a=' - Vb

Doloéi z, ce je :

1 2
log, z = 6 log, 5 — 3 log, 125 + log, v/5




96) — 1
Na sliki je graf funkcije f(x) = log,(z + a) + b. Dolo¢i konstanti a in b in vrednost J;((G)—)l
_9 |
Stevilo dosezenih tock na testu: Stevilo vseh tock na testu: 40
ocena 1 2 3 4 5 uspesnost v % | OCENA

% | [0,45) | [45,60) | [60,75) | [75,90) | [90, 100]



http://www.matej.info

Analiza Naloge 1

a) logs(x + 1) +logs(z —3) =1
Pogoja: z4+1>0=2>—-1linz—3 > 0= 2 > 3. Torej x > 3.

Uporabimo pravilo za vsoto logaritmov:
logs((z +1)(x—3)) =1
(x+1)(z —3)=5"

2> —3x4+x—-3=5
22 =2 —-8=0

2+1+32 2+6

T12 =

2 2
I = 4, Ty = -2

Ker mora veljati x > 3, je edina resitev .
b) 3% = V/3e-1
Zapisemo obe strani z isto osnovo:

3% = 3%
Ker sta osnovi enaki, lahko izenac¢imo eksponenta:

r+1 x-—1
2 3

Mnozimo z 6:
3(x+1)=2(z—-1)

3r+3=2x—2
)

Resitev je .

C) 5w+1 — 22—:1:

Vzamemo logaritem (npr. naravni) obeh strani:

In(5*) = In(2°77)
(x+1)In5=(2—2)In2
rlnb5+Inb=2n2—-xln2

zlnb+2xIn2=2In2—-1Ins

z(In5+1n2) =In4 —1Inb

4
In10=In{ -
zIn n(5)




SERRET)

4
Resitev lahko zapisemo kot |log, (g) .

9
d) logy x + log, x = 5

. . . log,x  logy,x
Zapisemo vse logaritme z osnovo 2. Uporabimo formulo za spremembo osnove: log, r = =

log, 4 2
logoz 9
| = —
0g, T + 9 5
lo :L‘—9
9 082% T 5
logyz =3

Resitev je [8],
Analiza Naloge 2

4 T+2
Podana je funkcija f(z) = (§> — 1.

a) Nicla, zacetna vrednost, zaloga vrednosti

Nicla: f(z)=0

4 x+2

(3) —h=0
4 x+2

(5) -

r+2=0

x=—2

Nicla je .

4\ 16 7 7
Zacetna vrednost: f(0) = (5) —-1= (3) —-1= 9 Zacetna vrednost je .

4 42
Zaloga vrednosti: Ker je (5) > (0 za vse z, je f(x) > —1. Zaloga vrednosti je | (—1,00) |

b) Inverzna funkcija in asimptota

9
Pokazemo, da je f~!(x) = log% (9x + 1_6) Pois¢emo pravo inverzno funkcijo.

x+2 x+2
4 4
v=1\3 —ly+1= 3 log%(y+1):x+2$:log%(y—l—1)—2

Torej je f~'(z) = log%(x +1)—2.




42

. 4
Preverimo dani izraz: Ce vzamemo f(z) = 3 — 1, potem je inverz f~'(z) = log%(x +1)—-2 =
16 9z + 9
logg(a: +1)— loga 5= loga ( 16 )

Asimptota inverzne funkcije: Definicijsko obmoéje za f~! je 2 > —1. Vertikalna asimptota je pri

r=—1.

c)

Grafa f(x) in f~'(z) sta simetri¢na glede na premico y = x. f(z): eksponentna funkcija, premaknjena za

2 v levo in 1 navzdol. Asimptota y = —1. f~'(z): logaritemska funkcija, premaknjena za 1 v levo in 2

navzdol. Asimptota z = —1.

Analiza Naloge 3

3/ 2
a) log, 5 + log, \/—;_ — log; 6a - logg, 25

2
Prva dva ¢lena: log, 5 + log, (a2/3 . 5_1) = log, (5 a3 5_1) = log, (a2/3) =3
Tretji clen: logs 6a-logg, 25. Uporabimo pravilo log, q-log, r = log,, . Torej: log; 6a-logg, 25 = log; 25 = 2.
2 4
Celoten izraz: — —2 = - — 0 =——.
3 3 3 3
4
Resitev: | —=|.
esitev 3

b)Poenostavimo izraz:

Va1 Vab=5 - \/a- Vb




Zapisimo vse korene z racionalnimi eksponenti:

Va2b-! = (aQb_l)% —asb s
Vab=? = (ab’f’)% — atb 6
a~l = (a_l)% —a2
Vol = (b1 = b

Zdaj zmnozimo vse faktorje:
a3b3 . ash

Loceno sestejemo eksponente za a in za b:

Eksponent za a:
2+1+ _4+1+3_8_4
3 6 6 6 6 6 3
Eksponent za b:
1 5 1 4 10 3 17
3 6 12 12 12 12
Torej je poenostavljeni izraz:
4
417 as
ash 12 = —
b1s

Analiza Naloge 4

log, x = éloga 5— gloga 125 + log, V5

Uporabimo logaritemske zakone:

log, z = log, <5%> — log, <125%> + log, <5%>
log, x = log, (5% .57 . 125_§>

Ker je 125 = 5%, je 1255 = (5%)3 = 52 = 25.

(S
@l

1
log, = = log, <5é+ : 25_1> = log, (5 : 2—5)

4

53) = log, (é) = log, (5%2) = log, (57)

log, x = log, <% =

Torej je x = 573,

ol

Resitev: |5~

Analiza Naloge 5

Graf funkcije f(z) = logy(z + a) + b.




lahko obicajno dolo¢imo a in b. Denimo, da iz grafa razberemo: - Vertikalna asimptota je pri z = —4,
torej a =4 (=4+a =0 = ) Velja f(z) = logy(z + 4) + b, ki poteka skozi tocko (0,3). Sledi
3 =log,(0 +4) + b, tako je .

f(96) —1

f6)—1-

£(96) = (logy(96 +4) + 1) — 1 =log, 100. f(6) = (logy(6 +4) +1) — 1 =log, 10

f(96) — 1 _ 2log, 10 _y

f(6)—1 log, 10

[zra¢unajmo




