¢ Test 1.1 - Eksponentna in logaritemska funkcija Gim — 3

fIme in Priimek:

1 r—2
Dana je funkcija f(z) = (§> — 4.

127

3—2) Narisi graf funkcije f (oznaci asimptoto

a) Izracunaj niclo funkcije f in dolo¢i tocko na grafu T (x, —
ter obe dobljeni tocki).

b) Zapisi inverzno funkcijo f~!. Dolo¢i enacbo asimptote in niclo funkcije f~1.




Resi enacho, resitev zapisi na stiri mesta:

31—$ — 2$

4+4

Resi enachi:
a) logs (logy(z + 1)) = e?

3
b) log2x+log4x+§ =0




Zapisi definicijsko obmocje funkcije

f(@)=In((2z — 1)(z + 1)).

4+4

1 1
a) Naj bo Inx = 3 Iny=2,lnz= —7 [zracunaj

3
In °r .
Vyzt
b) Dolo¢i z, ¢e je
1

1
log x :210g3+§10g9—

logy; 10°




[zra¢unaj produkt resitev enacbe

log, (x1°g2 ) = log, (2*) + log, 4.

Odstotki

[0,45)

[45, 60)

(60, 75)

75, 90)

90, 100]

St. moznih tock

DoseZene tocke

OCENA

Ocena

40




RESITVE S POSTOPKI

Analiza Naloge 1: — eksponentna funkcija in njen inverz

1 z—2
Dana je f(z) = (5) — 4. Funkcija je padajoca, njena horizontalna asimptota je y = —4.

a) Niclo dobimo iz f(x) = 0:

1 r—2 1 -2

Funkcija ima ni¢lo pri = 0, torej gre graf skozi tocko (0, 0).

127
Za drugo tocko resimo f(z) = TR
1\"? 127 1\"? 127 128—127 1 1\°
2 32 2 32 32 32 2
127
Sledi x — 2 =5, torej x = 7 in T(?, —3—2)
Graf je padajoc¢a eksponentna krivulja s horizontalno asimptoto y = —4, ki poteka skozi tocki (0,0) in

127
(7, —3—2) (slednja je prakti¢no ze tik ob asimptoti).

b) Inverzno funkcijo dobimo tako, da zamenjamo vlogi = in y ter izrazimo novi y:

1 r—2 1 y—2 1 y—2

= y—2=logp(r+4) = y=logp(r+4)+2

Torej
fHa) = log, jo(x +4) + 2, Dy-1 = (—4,00).

Ker je graf f=! zrcalna slika grafa f prek premice y = z, je asimptota funkcije f~! navpiéna premica
r=—4

Niclo funkcije f~! dobimo iz f~!(z) = 0:

)
logip(r +4)+2=0 = logp(r+4)=-2 = z+4= (5) =4 = z=0.

(To se ujema s tem, da je f(0) = 0, zato mora biti tudi f~1(0) = 0.)




T/(f%’?)

Analiza Naloge 2: — eksponentna enacba

Enac¢bo 3'7% = 27 regimo tako, da logaritmiramo obe strani (naravni logaritem):
In(3"*) =n(2*) = (1-z)In3=zh2.

Izpostavimo x:
In3—zln3=2n2 = In3=2z(In2+1In3) =2z1Iné6.

Sledi 3
n
T = e~ logg3 =1 —logs 2 ~ 0,6131.

Analiza Naloge 3: — logaritemski enacbi
a) e"? =2, logs (log,(z + 1)) = 2. Iz definicije logaritma sledi
logy(r+1)=3"=9 = 2+1=2"=512 = =511

Preverimo definicijsko obmodcje: = +1 =512 > 0 in log,(z + 1) = 9 > 0, zato je resitev veljavna.

3 1 1
b) log, x + log, x + = = 0. Ker je log, z = > . 0g2:r, uvedemo substitucijo ¢t = log, z:
2 log, 4 2
PRV iy S M S
2 2 2 2 -

1
Torej log, © = —1, od koder x = 3 (definicijsko obmocje x > 0 je izpolnjeno).




Analiza Naloge 4: — definicijsko obmocje

Ker je In definiran le za pozitivne argumente, mora veljati
2z —1)(x+1) > 0.

1
Nicli izraza sta z = 3 in x = —1. Ker je koeficient pri 2% pozitiven (222 + x — 1), je izraz pozitiven zunaj

1
nicel, torej za r < —1 ali x > 5 Definicijsko obmodje je zato

by - (e (Loe).

Analiza Naloge 5: — rac¢unanje z logaritmi

1 1
a) Podano imamo Inx = =, Iny = 2, Inz = 1 Uporabimo pravila za logaritme (produkt, koli¢nik,

potenca, koren):

3
1
1n< °r )zlne+3lnx—§(lny—lnz).

Vstavimo vrednosti:

7
Torej je iskana vrednost 3

log 10 1

= j je log10 = 1), sledi
g 27 log27 (saj je log10 = 1), sledi

1
b) logx:2log3+§10g9— Ker je logy; 10 =

log,; 10

= log 27.
log,, 10 o8

1 1
Nadalje je 2log 3 = log 9, 3 log9 = 3 log(3?) = log 3 in log 27 = log(3%) = 31og 3. Torej

logx:10g9+10g3—10g27:log<%> =logl=0 = z=1.

Analiza Naloge 6: — logaritemska enacba s produktom resitev

Definicijsko obmo¢éje: z > 0. Levo stran preoblikujemo s pravilom log,(a®) = clog, a:

log, ($log2x) = (log, z) - (logy ) = (log, 93)2-

Desno stran zdruzimo:
log,(2?) + log, 4 = 2logy x + 2.

Z uvedbo t = log, x dobimo kvadratno enac¢bho

2=24+2 = *—-2t—2=0.




Resitvi sta

t12

)

2+ 4
:T%:li\/g

Ker je t = log, x, sta resitvi za x enaki

T = 21+\/§, To — 21_\/§,

obe pa ustrezata definicijskemu obmodju (z1, 25 > 0). Produkt resitev je

T1 -y = 20FVIFA=VE) _ 92 _ 4




