¢ Test 1.2 - Eksponentna in logaritemska funkcija Gim — 3

%Ime in Priimek:

Resi enacbo:

a) 5771 = 57 — 25 . 2=-1

b) 4* =5 (rezultat zaokrozi na $tiri decimalna mesta).




Dana je funkeija f(z) = logy j5(z +2) — 1.

a) Izracunaj f(14). ¢) Zapisi inverzno funkcijo f~! in jo narisi.

b) Za kateri = je vrednost funkcije f enaka —67 d) Izra¢unaj presecisce funkcije f s funkcijo
g(x) =logy(z — 5) — 4.




4+4

a) Izracunaj

1
log; 3 — Ine + log, —= 3logs 2,

b) Izra¢unaj
99

2 3 4 100

1 2 3
log = +log—-+log—+---+log—.




a) Dolodi z, ¢e je

logz = 2 + log, 20 — log, 5 — log, 32.

b) Naj bo p =Inn, ¢ =Ilnm. Izrazi s p in ¢ vrednost logaritma

1n<”;‘/%2).




B @2 :

Doloci x, da bo funkcija

Yy = ln(ac2 + :v) — 21n(\/§)

pozitivna.

Odstotki || [0,45) | [45,60) | [60,75) | [75,90) | [90,100] || St. moznih tock | Dosezene tocke | OCENA

Ocena 1 2 3 4 5 40




RESITVE S POSTOPKI

Analiza Naloge 1: — eksponentni enacbi

5x
a) 5* 1 =57 —25.2771 Ker je 57! = 5 brenesemo vse ¢lene z 5% na eno stran:

5% 4
252" =57 - — =~ .5%
5 5
T
PomnoZimo z 5 in zapiSemo 271 = ?:
2% 125
125 —=4-5" —= — -2 =4.5".
2 2
125
Delimo z 5% in z -

2\" 4.2 8 2\ ° 5
5 125 125 5
Preverimo: 5% = 25in 5% — 2522 =125 — 100 = 25.

b) 4% = 5. Logaritmiramo:

In5  log5 0,6990

=log,5 = — = ~ ~ 1,1610.
TR T Y T logd 06021
Analiza Naloge 2: — logaritemska funkcija in njen inverz
Dana je f(z) = log; j5(z +2) — 1, definicijsko obmo¢je > —2 (navpicna asimptota x = —2). Ker je osnova

1 . .. o v
3 <1, je funkcija padajoca.

a)
f(14) =log, ;5(16) — 1 =log, 5(2') =1 = -4 —1 = —5.

b) Resimo f(z) = —6:

1 -5
logyp(x+2) —1=-6 = logyp(z+2)=-5 = z+2= <§> =32 = x=230.

¢) Zamenjamo vlogi x in y ter izrazimo nov y:

y=logp(r+2)—1 = w=logp(y+2)—1 = x+1=log,(y+2)
— y+2= 1™ — y = AN 2
yTeT e =2 '
1

x+1
f () = (—) -2, D1 =R, horizontalna asimptota y = —2.

Torej

2

Graf f~! je zrcalna slika grafa f prek premice y = = (obe krivulji se sekata na tej premici v tocki (—1, —1),
saj je f(—1) = —1).




(6,1

(Tocki (14, —5) in (30, —6) iz a) in b) leZita na krivulji f precej dlje v desno/navzdol in zaradi preglednosti

nista prikazani na tej skici.)

d) Is¢emo presek s g(x) = logy(z — 5) — 4 (definicijsko obmocje x > 5). Ker je log; 5t = —log, ¢, lahko f
zapiSemo kot f(z) = —logy(z +2) — 1. Iz f(x) = g(z) sledi

—logy(z+2) — 1 =logy(z —5) —4 = logy(z +2) +logy(z —5) =3
= log, [(z+2)(z—5)] =3 = (z+2)(z—5)=2°=38.
Uredimo:
2 =3r-10=8 = 2°-32-18=0 = (v —6)(z+3)=0 = r=6aliz=-3.
Ker mora biti z > 5 (zaradi g), je edina veljavna resitev 2 = 6. Preverimo:
f(6) =log;5(8) —1=-3—-1=—4, g(6) =logy(1) —4=0—-4=—-4. V

vev v

Presecisce je torej tocka (6, —4).




Analiza Naloge 3: — rac¢unanje z logaritmi

1
a) Vsak ¢len poenostavimo posebej: logs3 =1, Ine = 1, log, 6= log,(27%) = —4, in po pravilu a'%* = z
je 31832 = 2. Torej
1
10g33—lne+log21—6+31°g32 =1-1-4+42=-2

b) Vsoto logaritmov zapiSemo kot logaritem produkta:

lo 1—l—lo 2—1— +lo i =1lo 123 09
&5 1083 700~ ®\2°3°71 100/

Produkt je teleskopski — vsak Stevec (razen prvega) se okrajSa s prej$njim imenovalcem:

1 2 3 99 1

2 3 4 100 100

Torej je vsota

logﬁlo =log(107%) = —2.

Analiza Naloge 4: — rac¢unanje z logaritmi 11

a) Vse logaritme z desne strani (razen konstante 2) najprej zdruzimo — gre za logaritme z osnovo 4:

20
log, 20 — log, 5 — log, 32 = log, (3) — log, 32 = log, 4 — log, 32 = 1 — log, 32.
Ker je 4%/2 = 42 . 41/2 = 16 - 2 = 32, je log, 32 = g zato

5
log, 20 —log, 5 —log 32 =1— - = ——.

2 2
3
| =2 ——
ogx +< 2)

z=10"% = V10 ~ 3,162.

Torej

1
5
Sledi

b) Izraz razstavimo s pravili za logaritem produkta, kvocienta, potence in korena:

("2~ lnm + In(n?) — Iny/e = nm + 2Inn — L1
n =1mm nin — nye=1mm nn— —line.
Ve 2

Kerjelnn =p, Inm =¢g in lne = 1, sledi




Analiza Naloge 5: — logaritemska neenacba
Najprej dolo¢imo definicijsko obmocje: argument logaritma mora biti pozitiven,
P?4+r>0 = 2(r+1)>0 = z<—laliz>0.

Zelimo, da jey > 0:
In(z? + z) —2Inv2 > 0.

Ker je 2Inv/2 = ln(\/§)2 = In 2, se pogoj poenostavi v
ln(x2 + x) > In2.
Ker je In narascajoca funkcija, je to ekvivalentno
P?Hr>2 = P +1-2>0 = (2+2)(z—-1)>0 = r< 2alir>1

To obmodje je Ze v celoti vsebovano v definicijskem obmodju (r < =2 Cz < —1linx > 1 C x > 0), zato je
kon¢na resitev
z € (—o0, —2) U (1,00).




